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Exercice I 

x² y²  x+y) x y

x y x y x y

  - - - -

 

{
𝑥 + 𝑦 = −1

𝑥 − 𝑦 = −35
 𝑜𝑢 {

𝑥 + 𝑦 = −5
𝑥 − 𝑦 = −7

 𝑜𝑢 {
𝑥 + 𝑦 = 1

𝑥 − 𝑦 = 35
 𝑜𝑢 {

𝑥 + 𝑦 = 5
𝑥 − 𝑦 = 7

  𝑜𝑢 {
𝑥 + 𝑦 = −35
𝑥 − 𝑦 = −1

 𝑜𝑢 {
𝑥 + 𝑦 = −7
𝑥 − 𝑦 = −5

 𝑜𝑢   

{
𝑥 + 𝑦 = 35
𝑥 − 𝑦 = 1

 𝑜𝑢 {
𝑥 + 𝑦 = 7
𝑥 + 𝑦 = 5

.   

   

 

{
𝑥 = −18
𝑦 = 17

 𝑜𝑢 {
𝑥 = −6
𝑦 = 1

 𝑜𝑢 {
𝑥 = 18

𝑦 = −17
 𝑜𝑢 {

𝑥 = 6
𝑦 = −1

   ou {
𝑥 = −18
𝑦 = −17

 𝑜𝑢 {
𝑥 = −6
𝑦 = −1

 𝑜𝑢 {
𝑥 = 18
𝑦 = 17

 𝑜𝑢 {
𝑥 = 6
𝑦 = 1

    

S = {(−18; 17); (−6; 1); (18; −17); (6; −1); {(−18; −17); (−6; −1); (18; 17); (6; 1)}}

Exercice II 

1) 

 

 

 



Exercice III 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Exercice IV 

 

Par exemple, l’équation suivante à coefficients entiers a deux solutions rationnelles : 2x² – 3x + 1 = 0, et 
l’équation suivante : 2x² +4x +1 = 0 a deux solutions irrationnelles. 

 

 

 

 

 



Exercice V 

1) 

a) Si  √2 =
𝑝

𝑞
 avec p et q entiers naturels et q le plus petit possible, alors comme √2 > 1 (en effet racine 

de 2 est géométriquement la longueur de l’hypoténuse d’un triangle rectangle dont les côtés de 
l’angle droit mesurent 1), on a :  𝑝

𝑞
> 1, et par positivité de 𝑞, on a ∶ 𝑝 > 𝑞. 

b) √2 =
𝑝

𝑞
, 𝑑𝑜𝑛𝑐 𝑝 = 𝑞√2, 𝑑𝑜𝑛𝑐 𝑝 − 𝑞 = 𝑞√2 − 𝑞 = 𝑞(√2 − 1). 

 √2 − 1 < 1 (𝑠𝑖 𝑣𝑜𝑢𝑠 𝑛′𝑎𝑟𝑟𝑖𝑣𝑒𝑧 𝑝𝑎𝑠 à 𝑙𝑒 𝑣𝑜𝑖𝑟 𝑝𝑟𝑒𝑛𝑒𝑧 𝑢𝑛𝑒 𝑐𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑎𝑡𝑟𝑖𝑐𝑒 … ) 

 𝑞 𝑒𝑠𝑡 𝑢𝑛 𝑒𝑛𝑡𝑖𝑒𝑟 𝑛𝑎𝑡𝑢𝑟𝑒𝑙 𝑛𝑜𝑛 𝑛𝑢𝑙, 𝑑𝑜𝑛𝑐 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑓, q(√2 − 1) < q. 

p q 𝑞(√2 − 1) p q q  q p q. 

c) √2(√2 − 1) = 2 − √2, 𝑑𝑜𝑛𝑐 𝑐𝑜𝑚𝑚𝑒 √2 − 1 0,   √2 =
2−√2

√2−1
 = 

2−
𝑝

𝑞
𝑝

𝑞
−1

 (en tenant compte de l’hypothèse 

faite sur  √2). 

Ainsi, √2 = 
2−

𝑝

𝑞
𝑝

𝑞
−1

 =

2𝑞−𝑝

𝑞
𝑝−𝑞

𝑞

=
2𝑞−𝑝

𝑝−𝑞
. 

d √2
2𝑞−𝑝

𝑝−𝑞
b q p q q p q p

q p ℕ∗.

b p – q q a p – q p – q

√2

q 

q  √2 =
𝑝

𝑞
.

 

√𝟐 𝐞𝐬𝐭 𝐮𝐧 𝐧𝐨𝐦𝐛𝐫𝐞 𝐢𝐫𝐫𝐚𝐭𝐢𝐨𝐧𝐧𝐞𝐥.

 



 


