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Chapitre VII                                       LES VECTEURS                      

 

I – Généralités

 
Définition 1 : 

Remarque 

Illustration (AB),  A B B A

Définition 2  segment de droite orienté ». 

Illustration 

 

– AB)

– A B

– 

AB]

                  

   

                                                                               

Illustration 
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Propriété :  égalité de deux vecteurs. 

 

 Deux vecteurs sont égaux s’ils ont les mêmes caractéristiques, à savoir s’ils ont la même direction, le même sens, 

et la même norme. 

Illustration 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗

A B C D

AB CD  

Exemple 

a

b

c) 

d)



Remarque cruciale 

 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗

u


Exemple 

𝐺𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗

Illustration : a u


 

b 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗
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II – Lien entre les vecteurs et la géométrie 

Théorème fondamental   (fait le lien entre les vecteurs et la géométrie). 

                                                                                                                                       

ABCD est un parallélogramme si et seulement si ……………. 

 

Illustration :  

 

 

Preuve :  



Avertissement 

 ABCD

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗



Exemples   

– IJKL

– 𝑅𝑇⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝑈𝑉⃗⃗ ⃗⃗  ⃗

Application 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗

Méthode :   

 

 

 

 

 

Construction :  
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Exercice 1 

ABCD CDEF 

ABFE

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Exercice 2   

A, I B 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ 𝐼𝐵⃗⃗⃗⃗ 

 



III – Les translations 

 

Définition :

Remarque A B

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗

Propriété : Soit la translation de vecteur 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  .                                                           

Dire que D est l’image de C par la translation de vecteur 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ équivaut à dire que ……………. 



5 
 
IV – Vecteurs et géométrie analytique 

 

 
                                                                                                                                
Un exemple d’introduction A  B  A  B

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗

A

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  

 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗
...

...

 
 
 

 Propriété (XXL)  

Soit (O ; I ; J) un repère du plan et A(x A  ; y A ) et B(x B  ; y )B deux points placés dans ce repère. 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗   𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ (

   
            

                
)

Si de plus le repère (O ; I ; J) est orthonormé, alors :  

 …………………………………………………….

Retenir :  



Exemple 1   𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗

Exemple 2  
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

Propriété clé 

 

Soit (O, I, J) un repère du plan. 

 

Deux vecteurs sont égaux si et seulement si ils ont ……………………………………………………. 

 

x, x', y, y'
'

 et 
'

x x
u v

y y

   
   
   

Exercices fondamentaux

Exercice 3 

O ; I ; J    

ABCD

K



Exercice 4 

      


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V – Opérations algébriques sur les vecteurs 

 

 

A) Somme de deux vecteurs 

 

 

Propriété :   La relation de Michel CHASLES (1793-1880) 

                                                           

Pour tous points A, B et C, on a : ……………………. 

 

Remarques :  

–   A, B C

AB + BC = AC   

– 

 

–  

 

 
Exemples  

 

Exercice 5 



Comment procéder si l’on doit additionner deux vecteurs qui ne sont pas mis bout à bout mais qui ont 

la même origine ? 

Exemple : 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ A

Méthode :  𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗

𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ B
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Construction :  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  
Règle du parallélogramme :  (permet d’additionner deux vecteurs qui ont la même origine). 

 

Pour tous points A, B, C et D, on a :  

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

Preuve :  

 

Exemple : R  𝐴𝑉⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐴𝐽⃗⃗⃗⃗ 𝐴𝑅⃗⃗⃗⃗  ⃗

 

 
 
Comment procéder si l’on doit additionner deux vecteurs qui n’ont rien de commun ? 

 

Méthode : on se ramène à ce que l’on sait déjà faire, 
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Exemple : 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗  
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B) Produit d’un vecteur par un réel 

 

Exemples v


u


k v


ku


 

 

 
f) 
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Définition u


v


colinéaires k v


ku


 

Remarque 

v


u


u


v


k

Exercice 6 : AB cm

M, N, P Q



Exercice 7 : u


v


 
Propriétés utiles en calcul vectoriel 

 

1) Pour tous vecteurs u


 et v


 et pour tous nombres réels k et k’, on a :  

– k(u


 + v


) = ku


 + k v


 

– (k + k’) u


 = ku


 + k’u


 

 

–  k(k’u


) = (kk’) u


 

2) Dans un repère (O ; I ; J), si u











y

x
 alors, pour tout réel k, ku

 ....

....

 
 
 

 

k 𝑢⃗ k

𝑢⃗ 

Remarque 
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Propriété 

 
A B

I AB

Exercice 8 



Exercice 9 

repère orthonormé (O ; I ; J), A  B(  C  

 

  𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗+ 2𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 2AB AC+  



Exercice 10 

 



VI – Géométrie et vecteurs 

 

Propriété clé (sert à montrer un alignement de points) 

Trois points A, B et C deux à deux distincts sont alignés si et seulement si ……………………. 

 

Preuve 
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Exercice 11 

ABCD



Propriété (sert à montrer le parallélisme de deux droites). 

A, B, C D

(AB) (CD)

Illustration et justification :  

Exercice 12 


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Exercice 13 

𝑢⃗  𝑣 𝑤⃗⃗ 𝑖  𝑗 
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Définition 

x
u

y

 
 
 

'

'

x
v

y

 
 
 

x, y, x' y' 

𝑢⃗  𝑣 det 𝑢⃗ 𝑣 det 𝑢⃗ 𝑣 
... ...

... ...

Exemples 

2 4 5
, ,  

3 1 7
u v w

− −     
     

−     



𝑢⃗  𝑣  

Preuve :
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Exercice 14 

A, B C  

)
2

1-
 ; 

2

7−
)

2

3
 ; 

2

1
)

2

5
 ; 

2

5

2a)    

2b



Exercice 15 

      



Exercice 16 

 

 
 

 

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Exercices supplémentaires sur les vecteurs 

Exercice 1 

 

Exercice 2 

 

 


